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Zu der charakteristischen Funktion ¢x der Zufallsgrofe X sind auch der Realteil R(¢x) und
lox|? charakteristische Funktionen. Man iiberlege sich die entsprechenden Zufallsgrofen.

Fiir die k—dimensionale Normalverteilung X ~ N (pu,3) soll die charakteristischen Funktion
o(t) = E eiXTt, t e R¥,

bestimmt werden. Damit zeige man, dass die Randverteilung einer Komponente X; von X
wieder normalverteilt ist.
Hinwels: Man betrachte zunéchst unabhéngige Standardnomalverteilungen fiir X; und verwende dann die Reproduk-

tionseigenschaft wie in Beispiel 4 beschrieben.

Die charakteristische Funktion ¢ : R — [0,1] ist periodisch mit der Periode 27 und fiir
t € [—m, m) ist
i
t) = 1-2—.
(t) -
Man bestimme das diskrete Wahrscheinlichkeitsmaf auf Z zu .
Man berechne die charakteristische Funktion der Multinomialverteilung Mpy.p, po.....p, des
stochastischen Vektors X € N*~1. Damit soll gezeigt werden, dass jeder Teilvektor
Xo = (X4, Xiyy -+, X5,,,) von X mit {iy,49,...,im} C {1,...,k—1} wieder Multinomialver-
teilt ist. (Vergleiche Beispiel 7).

Man zeige, dass durch

—|A°|, fiir] A% < o0

auf der Algebra A := {A C R : |[A] < 00 V |A°] < oo} eine o-additive Mengenfunktion
mit ((0) = ((R) = 0 definiert wird, die aber nicht zu einem signierten Maf auf die von 2
erzeugte o-Algebra fortgesetzt werden kann.

CA) i {\A[, fiir| A| < o0

Die Mafe v; und p; seinen o-endliche Mafse auf (£2;,2(;) mit v; < p; fir i = 1,2. Fiir die
Produktmafe 11 ® vo bzw. p1 ® pe gilt dann
Ve L U1 & W
und die RN-Dichte ist ebenfalls das Produkt
d v ® vy
d p1 ® p2

dl/1 dl/2

(z1,22) = d—m(wl) d—m(wﬂ-

a) Ist v ein signiertes Mafs auf einem Messraum (Q2,&) so gilt

|u|(A):sup{Z (A | JAiCA A AmAj:@,w;Aj} .
i=1

i=1
b) Sind p und v zwei signierte Mafe und ist auch p 4 v ein signiertes Maf (d.h. g und v
nehmen entweder beide nicht den Wert —oo an oder beide nehmen oo nicht an), so gilt

I+ v| < ul+v|.



